CORRIGE DEVOIR MAISON 11, question 7b

Pour n € N, prouvons par récurrence la proposition

T (x—t)"

— f(tydt  (f € C°R),z € R)
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e La proposition P(0) est vraie car A'(f)(z) = [/ f(t)dt pour f € C°(R) et z € R
e Supposons P, pour un entier n et prouvons Pp41. Comme
AMF2(f) = Ao A(f) = AMHA(F)),

pour z € R, nous déduisons qe Q,, appliquée a g = A(f) que
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AM2(f)(2) = A™(A(f)) (2) = /0 = A (pyar
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Comme ¢ +— % et A(f) sont de classe C! (polynome et question 3a) sur

R et donc sur le segment [0,z], il résulte d’une intégration par partie que

P N LI R L Ly
s = |-t an)] - [T -Gty

Or, comme la question 3a induit que A(f) = f et que A(f)(0) = 0, nous
obtenons que

" B v (p— )t [T (- t)ntt
AMF2(f)(x) —0—/0 —mf(t)dt—/o mf(t)dt

En particulier, la proposition P, 41 est vraie

En conclusion, la proposition P, est vraie pour n € N et comme F,(z) = A" (z),
cela induit bien que

Fulw) = / "o at neNaeRfeO®)
N



